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Matematyka 5. Planimetria
poziom spokojny ZADANIA

ZADANIA ZAMKNIETE

5.1. (1 punkt)
Pole prostokata ABCD jest rowne 90.

|AP| _ |CR| _ 3

Na bokach AB i CD wybrano — odpowiednio — punkty P i R, takie, ze Bl —TRD| — 2"

D R C

A P B

Pole czworokata APCR jest rowne
a) 36 b) 40 c) 54 d) 60

5.2. (1 punkt)
Trojkat ABC jest prostokatny. Odcinek AD jest wysokoscia tego trojkata
poprowadzong z wierzchotka A na przeciwprostokatng BC. Wtedy

|AD| _ [CD| ) |AD| _ |CD| ) |AD| _ |AC| ) |AD| _ |BC|
|AB| |AC| |AB| |AD| |AB| |AB| |AB| |BD|

a)
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5.3. (1 punkt)
Proste k i | przecinajg si¢ w punkcie A. Proste m, n i s sg do siebie rownoleglte
I przecinajg obie proste k i [ w punktach B, C, D, E, F, G (zobacz rysunek ponizej),
w taki sposob, ze: |BC| = 30, |CD| = 20, |GF| = 21.

Dhugo$¢ odcinka FE jest rOwna
a) 10 b) 11 c) 12 d) 14

5.4. (1 punkt)
Na boku BC kwadratu ABCD (na zewnatrz) zbudowano trojkat rownoboczny BEC.
D C

\

E
A B
Miara kata DEC jest rowna
a) 10° b) 20° c) 15° d) 30°

5.5. (1 punkt)
Boki rownolegloboku majg dlugosci 6 i 10, a kat rozwarty miedzy tymi bokami ma

miarg 120°. Pole tego réwnolegloboku jest rowne

a) 30V3 b) 30 c) 603 d) 60



56. (1 punkt)

Na plaszczyznie, w kartezjanskim uktadzie wspétrzednych (x,y), dany jest okrag O
okre$lony rownaniem: (x — 2)? + (y + 3)% = 16.

Dokoncz zdania. Zaznacz odpowiedz sposréd A—D oraz odpowiedz sposrod E-G.

1. Srodek S okregu O ma wspotrzedne:

A §=(2,-3)
B. §$=(-2,-3)
C. §=(-23)
D. S=(2,3)

2. Promien r okregu O jest rowny:
E.r=16

r=4

G.r=5

5.7. (1 punkt)
Wspdirzedne x punktow przecigcia okrggu O okreslonego réwnaniem
(x—2)2+(@y+3)? =16

z osig Ox wynosza:
Q) x; =2—V7, x, =2++7
b) x, =3 -7, x, =3+7
) x;=2—-2V3, x, =2+2/3
d) x;, =3—23, x, =3+2V3

5.8. (1 punkt)
Punkty ABCD leza na okrggu o $rodku S.

D
Miara kata BDC jest rbwna ‘\
‘ c

a) 91°
b) 72,5° @
c) 18°

d) 32° B



59. (1 punkt)
Punkty A, B, C, D leza na okregu o srodku w punkcie O.
Kat srodkowy DOC ma miar¢ 118°.

Miara kata ABC jest rowna:

a) 59° b) 48° c) 62° d) 31°

5.10. (1 punkt)
Na okregu o $rodku w punkcie O lezy punkt C (zobacz rysunek). Odcinek AB jest

$rednica tego okregu.
C

2

A

Zaznaczony na rysunku kat srodkowy a ma miarg:

a) 116° b) 114° c) 112° d) 110°



ZADANIA OTWARTE

5.11.

5.12.

5.13.

(2 punkty)
Przeciwprostokatna trojkata prostokatnego ma dlugos¢ 26 cm, a jedna

Z przyprostokatnych jest o 14 cm dtuzsza od drugiej. Oblicz obwod tego trojkata.

(2 punkty)

Dany jest trojkat rownoramienny ABC, C

w ktorym |AC| = |BC]|.

Dwusieczna kata BAC

przecina bok BC w takim punkcie D,

ze trojkaty ABC i BDA sg podobne. D

Oblicz miar¢ kata BAC.

(2 punkty)
Trojkaty prostokatne rownoramienne ABC i CDE sa potozone tak, jak na ponizszym
rysunku (w obu trdjkatach kat przy wierzchotku C jest prosty). Wykaz, ze dtugos¢ AD

jest rowna dtugosci BE.

D




5.14.

5.15.

5.16.

5.17.

5.18.

(2 punkty)

W trapezie prostokatnym ABCD dluzsza podstawa AB ma dtugos¢ 8. Przekatna AC
tego trapezu ma dlugos¢ 4 i1 tworzy z krotsza podstawa trapezu kat o mierze 30°
(zobacz rysunek). Oblicz dlugo$¢ przekatnej BD tego trapezu.

D C
30°

4 8 B

(2 punkty)
Trojkat rownoboczny ABC ma pole rowne 9v/3. Prosta rownolegla do boku BC
przecina boki AB i AC — odpowiednio — w punktach K i L. Trojkaty ABC i AKL sg

podobne, a stosunek dlugosci bokow tych trojkatow jest rowny % .

Oblicz dlugos¢ boku trojkata AKL.

(4 punkty)
Dany jest punkt A = (—18,10).
Prosta o réwnaniu y = 3x jest symetralng odcinka AB.

Wyznacz wspoirzgdne punktu B.

(5 punktow)
Punkty A = (—20,12) i B = (7, 3) sa wierzchotkami trojkata rOwnoramiennego ABC,
w ktorym |AC| = |BC|. Wierzchotek C lezy na osi Oy uktadu wspotrzednych.

Oblicz wspotrzedne wierzcholtka C oraz obwad tego trojkata.

(4 punkty)
Dany jest kwadrat ABCD, w ktorym A = (5,—2).

Przekatna BD tego kwadratu jest zawarta w prostej o rOwnaniu y = %x.

Oblicz wspotrzedne punktu przecigcia przekatnych AC i BD.
Oblicz pole kwadratu ABCD.



5.19.

5.20.

(2 punkty)

Dany jest okrag o srodku w punkcie S i promieniu r. Na przedtuzeniu cigciwy AB
poza punkt B odtozono odcinek BC réwny promieniowi danego okregu. Przez punkty
C 1 S poprowadzono prostg. Prosta CS przecina dany okrag w punktach D i E
(zobacz rysunek). Wykaz, ze jezeli miara kata ACS jest rOwna «a, to miara kata ASD

jest rowna 3a.

(4 punkty)

Wierzchotki A i C trojkata ABC lezg na okregu o promieniu 7.

Srodek S tego okregu lezy na boku AB tego tréjkata (zobacz rysunek).

Dhugosci bokéw AB i AC sa rowne odpowiednio |AB| = 3r oraz |AC| = /3r.
Oblicz miary wszystkich katow trojkata ABC.




Odpowiada, podpowiada, ...
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CKE 2020, 22, 5. 10 c) 54
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CKE 2022 V1, 18,510 | &) 48] _ |ac|
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Inf23, 39, 5. 90 d) 14
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CKE 2022V1, 21, 5.12 c) 15

5.5.

CKE 2022, 20, 5. 12 a) 30v3

5.6.

Inf23,40.1,5. 91 1-A, 2-F

5.7. _ —

Inf23,40.2, 5. 92 a) x; =2-V7, 2, =247

5.8. °

CKE 2016, 7,5. 2 d) 32

5.9. o

CKE 2020, 17, 5. 8 d) 31

5.10. o

CKE 2017, 15, 5. 8 c) 112

5.11. { s )

CKE 2017, 30, 5. 20 Obwaod trojkata wynosi 60 cm.

5.12. . . , .

CKE 2022, 33, 5. 20 Miara kata BAC jest rowna 72°.

g'l?;'o 028 Dhugosci bokow AC i CB sa rowne (trojkat ABC jest rownoramienny).
KE 2010 Dhugosci bokéw CD i CE sa rowne (trojkat DEC jest réwnoramienny).

Miary katow ACD i BCE sg jednakowe i wynosza 90° — |<DCB]|. Dtugo$¢
AD jest rowna dtugos$ci BE, poniewaz trojkaty ACD i BCE sg przystajace.

5.14. ,, . .

CKE 2010 315,19 | PTugos¢ przekatnej |BD| = 2v'17.

5.15. . N . ,

CKE 202133, 5. 20 Dtugos¢ boku trojkata AKL jest rowna 4.

5.16. , 102 14

CKE 2019, 33, 5. 22 WSpOh‘Z@dne punktu: B = (? y ?)

5.17. _ Y .

ke 202135522 | PUnkt € = (0,27), obwdd trojkata wynosi 50 + 9v10.

2,'(1,582620, 2520 |0= (1,%) jest punktem przecigcia przekatnych AC i BD. Pygcp = 50.

5.19.

CKE 2019, 29, s. 17

Trojkat CSB jest rownoramienny; |<CBS| = 180° — 2a i |<ABS| = 2a.
Poniewaz |<ASB| = 180° — 4« i |<ASD| + |<ASB| + |«BSC| = 180°, to
Z |%ASD| + 180° — 4a + a = 180° otrzymujemy |XASD| = 3a.

5.20.

Inf.’23, 31, 5. 66

|%CAB| = 30°, |%ABC| = 30°, |<BCA| = 120°




